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Esercizio 1.
Sia X ~ F(m,n), mostrare che + ~ F(n,m). SiaY = + Fy(y) = P(% <y) =
P(X>y)=1-P(X <y)=1-Fx(3)
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Quindi Y ~ F(n,m)

Esercizio 2.

(an/Q)

Wl(o,Jroo)(y) =

X1, ..., X, un campione casuale da fx(z) = eg‘f/;e*ﬁ/ez con 6,z > 0.
Metodo ds_l momenti' .

00 43 0 __ 20
E[X]_fo 03/ @/ dx—ﬁ A )
E[X] = \2/97 da cui imponendo l'equazione ul M si ottiene 0 = @X

Metodo della massima verosom1ghanza

&z —x; n,— n z2/6?
L(0,x;) = H?:l f(zi,0) = HZL 1 géf 0O = (93%/;) e Z"=1 i/ H:L:1 xzz
Passando al logaritmo
logL(0,z;) = nlog(g —) — 52 Z? (22 + 3 loga?
LlogL(0, z;) = 737” l ar=0

Risolvendo si ottiene
Esercizio 3.
X v.c. con densita fx(x) = %1(9)+00)(x), 6> 0.
fx(z) & una densita poiche si verifica che: f;oo Ldr =
L(O,2:) = [Ty f (20, 0) = [Timy J7 110100 (@)
logL(0,z;) = Y7 logh — 31| logz? = nlogh — > i, logx?
LlogL(0,x;) =2 =0
Non essendoci uno stimatore di 8 la funzione di massima verosomiglianza raggiunge
quindi il massimo in « = min{zy,...,z,}
Esercizio 4.
X1, ..., X, un campione casuale da fX( ) = 02711 1y(z), 6 > 0.

L(0,2:) = [Ti—, f(@:,0) = [Tj—, 0 "1(0.1)(6)
logL(0,2;) = S1" log(0z9™1) = nloge + >0 (0 —1)logz;
d%logL(AG,xi) =7+ S logz; =0
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Esercizio 5.
X1, X, cc da f(z,0) = 0(1+2)~ D14 y(2), 6> 0.
Metodo dei momenti:
Si osservi che il momento primo esiste solo se § > 1 poiche la funzione non &




integrabile. Quindi 'integrale esiste sse § > 1 e quindi:
BlX]= [™0x(1+2)"""0 = ;15 ,0>1

Risolvendo ull = M{ si ottiene § = %

Metodo della massima verosomiglianza:

L(0, ;) = TTisy fli,0) = TTimy 01+ 20) ™' 10, 4.00) (22)
logL(0,2;) = nlogd + > (=1 — 0)log(1 + z;)

d%logL(HA, z) =% —>" logl+x;)=0

— n 1 _ n -1
dunque 0= Z;;l log(14x;) e 0 (Z::1 log(1+ri))



